Erupédeta: Znupidwv TUviEpng-ANIZOTHTEZ-OPIZMOI & IAIOTHTEZ

ANIZOTHTEZ

e Metagl 600 npaypaTikwy aplOpwv LeyaAUTEPOG ival ekeivog ov Bpioketal o deéla
OoTOV AoVa TWV TTPOYHATIKWV apLlOpwv.

® Av B¢éhoupe va ouykpivoupe §Uo aplBuolc a kat B Bpiokoupe t Stadopd toug a-B

Av a-B>0 tote a>B «Av n dadopd eival BeTIkOC aplBUSC TOTE 0 MPWTOC aPLlBUOG SnAadn To

a elval peyaAutepog anod tov deutepo SnAadn to B»

Av _a-B<0 tote a<f «Av n Swadopd elval apvnTikog aplBuog tote o eUtepog aplOUoC

dnAadn Tto B elvat peyaluTtepog amnod Tov MpwTo aplBud dnAadn to a»

Av a-B=0 tote a=p «Av n dadopa ivat ion pe to undév téTE oL aplbuot a kat B elvat oot
HETAEL TOUG»

Av Twpa €XOUUE ML aviooTnta MEeTaEl SUo aplBuwv Tola eival T CUUMEPACHATO OTO Omoia
KOTOANYOUUE;

Ar.

Av a>B tote a-B>0 kat B-a<0 dnAadn

a—-p>0
o>p < KOLL
B—a<O0

Mo mapddelypa av €Xoupe pLa TAnpodoplia o pia doknon OtL X>3 ToTe Ba €XOUE Kal AANEG
Vo mAnpodoplieg, mou eival oL €€NG:

x-3>0 kot 3-x<0

e AKOAOYOEI ENAZ EMNIMNAEON TPOMNOZ 2YTKPIZH AYO APIOMQN MNOY EGAPMOZETAI
MONO 2THN MEPINTQZH MNOY AYTOI EINAI GETIKOI APIOMOI

‘EvoG TPOMOC yla va ouykpivoupe SUo OetikoUg aplOuolg, KTOC o’ auTOv Tou eldape

TIPONYOUHEVWC HE TN dladopa, ivat va Slatpgcoupe Toug SUo aplBuoug

‘Etol yla va ouykpivoupe 800 Betikolg aplBpoug a kot B UmopoUE Vol UTIOAOYIOOUUE TO

, o
ninAiko —

B

o
e Av — >1 tote 0 a sival peyoAutepog tou B SnAadn yia a,B Betikolg aplBuolg

B

o
oyvet —>1< a >
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o
e Av — <1 tote TO O £lval PLKPOTEPOC Tou B dnAadn yia o, BeTikoug aplBpoUc Loyuel

p

a
—<lesa<p

a o
e Av — =1 téte 10 O €lval ioo peto B dnhadn oxvet — =1 a =

p
Av o Oetikég aprOpog Tote Ypagovpe 0>0 . Anhadn a BeTikég < a>0
Av a apvnTIKOG 0p1tOpég ToTE Ypagpovps 0<0 . Aniadn a apvnTikog < a<0
Av o 0eTikég kot f apvnTKOg TOTE 0 O gival peyaivtepog amxd Tov .
ANAodn 0>0 ko B<O0 = a>B. KaBes Betikdg aplOuog eival peyalitepog and KABs apvntiko
apLopuo.
INo k60e Tpaypotikd apOpd a woyvel 6TL 0 a 1] Oa ivar OeTikog 1 Ba sivor apvnTikog 1 Oa
gival icog pe to 0. AnAadn
oeR=a0>0Ma<0na=0
Av a givol TpaypoTikog apiOpég ovd@opos Tov punoevog tote 1 Ba givar BeTikdg 1] apvnTIKGS
apOpoc. Anroon
ox0<=a>0Na<0
Av a gival pun apvnTikég aprOpdg tote Oa givar BeTikog apOpog 1 Oa sivar To pnodév. X’ avt)
™y nepinToon o apiOpog meprypdeetar svpforika: o > 0
Anlaon woyder

a>0

V

0>0<

Q
I =~
o

1
Iopoar O<a <l —>1
o

E<1
o

Ioyoe O <P <o = § KoL

E>1

INa kG0 Tpaypaticd apOpé o woyder o’ > 0. AnAasdr To TETPAYwvVo KABE TPpayHaTIKOU aptOuoy
elval peyaAutepo 1| oo tou 0.
Av a givar ap1Opoc S1agopog Tov 0 THTE Yo TO TETPAYOVO TOV 1o)veL 0°>0. Anhadi

az0< 0(2 >0 . Eniong av 1o TETpAywvo evdg aplBupol eival peyalltepo tou O tdte
KataAafaivou e OTL 0 TIPAYUATIKOC aplBuog eivat Stadopog tou 0

Av npocB£ooupie SU0 BeTIKOUG apLOOUG TOTE TO anotéAeopa eivat OeTIkOg aplOpog. AnAadn
o>0 kat B>0 = a+p>0.
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NPOZOXH: Av to dBpolopa SUo aplBuwv givor BeTkoc aptBudc ds ouvendystat OtL autoi ot

apBuoi eivon Bstikol. M.x. -3+5=2.3Ziyoupa opwc Ssv Ba eivon Kat oL SUo apvntikol.

Av npooBéocoupe 800 apvntikolG aplOolg TOTE TO QNMOTEAECHA £ival aPVNTIKOG aplOpac.
AnAadn a<0 kal <0 = a+p<0
NPOZOXH: Av to dBpolopa SU0 aplOuwv givor apvnTkog aplBUoc §& ocuvendyetal OTL awTol ot

aptBuoi eivan apvntikoi. M.y. -8+5=-3. Ziyoupa opwc Ssv Ba sivar Kat oL Suo Betikoi.

Av toAAanmAacidcoupe 800 opdonpoug aplBpoug(kal ol 0o Betikoi i kat oL U0 apvntikoi)
TOTE TO YWONEVO TOUG Ba eivar Oetikd¢ aplBuog. loxUel kat to avtictpodo. AnAadn av to
YWOHEVO 800 aplBuwv ival OeTikog aplBudc tote avtol oL aplBpotl eival opdonpol.

o, opdonuol< ap>0

Av Siapécoupe 800 opoonpoug aplBuoug(kat ot SUo Betikol A Kal oL SU0 apvntikoi) Tote TO
nnAiko toug Ba eivar Oetikog aplOpog. loxvel kat to avtiotpodo. AnAadn av to mnAiko duo
apPLOpWV givar BeTIKOG aplOOGg ToTE autoi oL apldpoi eivat opodonpot.

o
o,B opoonuoL < E >0

Av toAAarnAaoLldoov e U0 eTEpOONUOUG aplOolg(o £vag BeTKAG Ko 0 AAAOG APVNTLKOG) TOTE
TO YWVOMEVO TOUG Ba eival apvntikog aplOudg. loxVel kat to avtictpodo. AnAady av To
YWOpEVO U0 aplBuwyv ival apvnTikog aplBpdg tote autol oL aptBpol eivon etepoonpot.

o,B etepoonuoL < af<0

Av Swaupéooupe SU0 eTEpOONOUG aplBpolg(o évag OeTKOG Kal 0 AAAOG apvnNTIKAG) TOTE TO
ninAiko toug Ba sivatl apvntikog aplBpog. loxuel ko to avtiotpodo. AnAadn av to nnAiko dvo
APLOHWV ElVaL apvNTIKOG aPLOUOG TOTE auTol oL aplOpol eival etepoonpol.

o
a,B etepoonuol & E<0

AKOANOYOOYN BAZIKEZ IAIOTHTEZ TQN ANIZOTHTQN

METABATIKH IAIOTHTA

Av évac apOpdg a givor peyaidvTepog 0o Evav aptipd p kol avtdg givan peyalvtepog amwd Evav
appo y 16tE Kon 0 o givorl peyaldTEPOS 06 TOV apOpd y. Anhaon

Av o>p ko B>y ToTE KON >Y.

o>f

Kol p = o>y

P>y
v<B
KOl
<o
Y<B<a< Y
KOl
B<a

o>B < a+y>B+y Av kot ota U0 HEAN HLag aviootnTog tpooBEcou e tov (6Ll
aplOuo Ba npokuPeL avicdTnTa TN dlag dopdg.

o>B < a-y>B-y Av kal oo ta SUo PEAN pLaG aviootnTag adalpECOUE TOV
1610 aplBuod Ba mpokuP el aviootnta NG LWoLag popac.
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o>f kat y>0=ay>By Av moAlamAaocldooupe Kal ta SUO MPEAN MLAG
avLooTNTag HE Tov (Blo BeTikd aplBud Ba mpokLYPeL aviootnta TNG WOLag
dopac. Anhadn, moMamAactalovtog Kat ta U0 PEAN HLAG avVIoOTNTAG UE
ToV (610 OeTIkO aplBuo dev aAlaleL n dopd TNG AvVICOTNTOG.

§

o>B ko y>0= % > v Av Slalpéooupe Kot ta SU0 HEAN ULOG aVIoOTNTOG UE

ToV (610 BeTIkO aplBuo Ba mpokUPeL avicotnTa tTne WoLag Ppopac.

AnAadn, Stapwvtog kot ta U0 PEAN MLAC aviooTnTag HE Tov blo BeTikd
aplOpo dev aA\alel n popd TG AVIOOTNTAG.

o>B kat y<O0=ay<By Av moAlamAaocldooupe Kat ta &S00 PEAN pLag
avVLoOTNTAG KE ToV 8Lo apvNnTIKO aplBuo Ba mpoku el aviocotTnTa avtiBeTng
dopag oe oxeon Ue TNV apxtk. AnAadn moAAamAactdlovtac Kot Ta SU0 PEAN
HLOG avLooTNTag HME Tov (8lo apvntikd aplBud oaAlalet n ¢opd NG
avVLoOTNTAC.

§

o>B ko y<0= % < Y Av Slalp€ooupe Kot Tat U0 UEAN HLOC QVIOOTNTOC UE

ToVv (610 apvnTikd aplBuo Ba mpokU el avicotnta avtiBetng popdg os oxeon
HE TNV apxkn. AnAadn Sdtatpwvtag kat ta SU0 PHEAN ULOG aVIOOTNTAC LE TOV
(810 apvnTIKO aplBpo aAlaleL n dopd TNG aVICOTNTOG.
MmopoUpE va IPOCOETOUE AVIOOTNTEG KATA MEAN OPKEL AUTEC VO EXOUV TNV
0o popa. Tote Ba mpokLYPEL aviootnTa TNG OLaG Popdg HE TIG APXLKEG.
AnAadn

B<a

o<y +
B+o<o+y
Mmopoupe vo TOANQTIAQCLA{OUME QVIOOTNTEG KATA HEAN QpPKEL QAUTEC va
gxouv tnv (6La popd Kkat 6AoL oL 6pol Toug va eival Betikol aplBuol. Tote n
aviootnta mou Ba mpokUPel Ba €xel TNV Ola dopd MPE TIC QAPXLKEG
avLoO0TNTEG. AnAadn

0<B<a

0<d6<y (emi)

0<B-06<a-y
MmopoUpe va TIOANQTAQCLA{OUME QVIOOTNTEG KATA HEAN QPKEL AUTEC va
gxouv tnv (&ta dpopa kal 6AoL oL 6pol Toug va eival apvnTtikol aplBuotl. Tote n
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aviootnta ou Ba mpokUPel Ba €xel avtiBetn popad o€ oXEON LE TIC APXLKEG
avLoO0TNTEG. AnAadn
B<a<0

0<y<0 (emt)

B-6>a-y>0
MNPOXOXH: Agv pmopovpe vo 0QUIpOOUE OVIGOTNTES KOTA NEAN, VO OLLPOVUE
OVIGOTNTES KATA PN, VO TPOGOETOVUE AVIGOTITES TOV OEV £XOVV TNV 1010 POPa KoL
Vo TOAMOTAOGLALOVHE OVICOTNTES 7OV o€V €£rovv TNV 0w ¢@opd. To va
TOALATTAUGLAGOVLE AVIGOTNTES TPETEL VA £X0VV TNV 1010 POPA Kot 6A0t 01 6poL TOVG Vo,
givan OeTikoi 1] 6101 01 0pOL TOVG VO EivaL APV TIKOL.

MmopoUpe va UPwWooUHE Kot Ta SU0 HEAN ULAC aVIoOTNTAC TTOU OAOL OL OpPOoL
¢ eival Betikol o aptia Betiky duvaun(dnAadn oto TETPpAYwWVO, OTNV
TETAPTN, OTNV €KTN K.0.K). TOtE n dopd tng avicotntag Sev Oa aAAAEEL.

Anhadn woxvel 0<B<a = [329<(12p Omou p BeTIKOG akEPALOC ApLOUOG

Ma napadsypa

0<B<a= B’<a’

0<B<a= B'<a*

0<B<a= B°<a’

0<B<a= B’<a®

0<B<a= B*<a*

MmopoUpe va UPwWOooUHE Ko Ta SUO HEAN HLAG AVIOOTNTAC TTOU OAOL OL OpOoL
™G elval apvntikol oe aptia Betikn) duvaun(énAadn oto TeTpdywvo, otnv
TETAPTN, OTNV €KTN K.0.K). TAte n dopd tn¢ avicotntag Oa aAAdseL.

Anhadn woxvel B<o<0= [32F’>(12p OToU p BETIKOG aKEPALOG apLOUOC

Ma napadsypa

B<a<0= p*>a’

B<a<0= B*>a’

B<a<0= B®>a’

B<a<0= B*>a’

B<a<0= B**>a™

Av vpwooupe kal Ta dU0 UEAN pLag aviootntag otnv ola BTk mepLttn
duvaun(énAadn otnv tpitn, otnv MEUMTN, otnv €BOOUN, oTNV EVATN K.0.K) N
dopad tng avicotntag dev Oa aAAdfeL.

. 2p+1 _ _2p+1
AnAash wxve B<a= P <a™”

OToU p BETIKOG aKEPALOG APLOUOC.
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Y autn tnv mepumtwon 6ev uTApXeL N MPoUmoBeon kat tTa SUo PEAN TNG
avLooTNTAC va ivatl BeTikad ) kot ta SU0o PEAN va elval apvnTIKA.

MNa napadsypa

B<a= B’<a’

B<a= B’<a’

B<a= B’<a’

B<a= B’<a’

B<Ol:> BZOlS<a2015
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