
Επίλυση εξίσωσης β’ βαθμού 

2
0x x       με 0   

Άθροισμα και γινόμενο ριζών εξίσωσης β’ βαθμού Παραγοντοποίηση τριωνύμου β’ βαθμού  

Έστω το τριώνυμο 
2

f (x) x x       με 0   

 Αν Δ>0 έχουμε δύο ρίζες πραγματικές και άνισες τις 

1 2
2

,

 
 




 

 Αν Δ=0 έχουμε μία διπλή πραγματική ρίζα την 

2


  



 

 Αν Δ<0  δεν έχουμε πραγματικές ρίζες . 

 

 

 

 

Αν ρ1,2 είναι οι ρίζες της εξισωσης β’ βαθμού 

2

0x x       με 0   τότε θα ισχύουν τα εξής 

1 2 1 2S= P



        







 

Αν γνωρίζουμε το S και το P μιας εξίσωσης β’ βαθμού τότε 

μπορούμε να βρούμε την εξίσωση από τον τύπο 
2

x Sx+P=0  

 

 Αν Δ>0 έχουμε δύο ρίζες πραγματικές και άνισες τις 

1 2
2

,

 

 





 οπότε θα ισχύει 
2

x x (x-ρ )(x-ρ )
1 2

        

 Αν Δ=0 έχουμε μία διπλή πραγματική ρίζα την 

2



  



 

και  θα ισχύει 
22

x x (x-ρ)        

 Αν Δ<0  το τριώνυμο δεν παραγοντοποιείται 

 

 

 

 

1
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Να λυθεί η εξίσωση 4 3 0
2

x x    

Λύση 

2 2

4 4 4 1 3 16 12 4 0             

Έχουμε δύο ρίζες πραγματικές και άνισες τις 

4 2
31

24 4

1 2 2 1
4 22

12
2

( )

,


  

    
    




  











 

2
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Να λυθεί η εξίσωση 4 1 0
2

4x x    

Λύση 

2 2

4 4 4 1 4 16 16 0            

έχουμε μία διπλή πραγματική ρίζα την 

4 4 1

2 4 8 2
2

 
      




 

3
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Να λυθεί εξίσωση 3 2 0

2

2x x    

Λύση
2 2

4 3 4 2 2 9 16 7 0              

και η εξίσωση δεν έχει πραγματικές ρίζες. 

1
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Δίνεται  η εξίσωση 8 3 0
2

x x    

α. Υπολογίστε τις παραστάσεις 
2 2

1 2
x x ,

1 2

2 1

x x

x x

 . 

Λύση 

Βρίσκουμε πρώτα το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών. Έτσι θα 

έχουμε 

8 3

8 3
1 2 1 2

1 1

x x x x

  

          

 

 

οπότε  

2 2

1 2 1 2 1 2

2 2
2 8 2 3 64 6 58x x x x x x( )           

και  

2 2

1 2

1 2

1 2

2 1

58
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x x

x x

x x

x x



 


 

2
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ. Βρείτε την εξίσωση β’ βαθμού που έχει ρίζες το 

2 και το 3. 

Λύση Βρίσκουμε πρώτα το S και το P. Έτσι θα έχουμε  

2 3 5 2 3 6
1 2 1 2

S=x x P x x           οπότε η 

εξίσωση θα είναι η 
2 2

5x Sx+P=0 x x+6=0    

1
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο 6 7
2

x x   

Λύση 

2 2

4 6 4 1 7 36 28 64 0( )              

Έχουμε δύο ρίζες πραγματικές και άνισες τις  

1 7
1 2
      και το τριώνυμο παραγοντοποιείται ως 

εξής 6 7
2

x x (x+1)(x-7)    

2
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο 6 1
2

9x x   

Λύση 

2 2

4 6 4 1 9 36 36 0            

έχουμε μία διπλή πραγματική ρίζα την 

6 6 1

2 9 18 3
2

 
      




 και το τριώνυμο παραγοντοποιείται 

ως εξής 
2

6 1 9
2 1

9x x (x- )
3

    

3
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο 

4 10
2

x x   

Λύση: 4
2

4 1 10 16 40 34 0          

και το τριώνυμο δεν παραγοντοποιείται. 



Πρόσημο τριωνύμου. Έστω το τριώνυμο 
2

f (x) x x       με 0   Μελέτη τριωνύμου Έστω το τριώνυμο 
2

f (x) x x       με 0   

 Αν Δ>0  και ρ1 , ρ2  με ρ1 < ρ2  είναι οι ρίζες του τριωνύμου τότε θα ισχύει για το πρόσημο του τριωνύμου 

 

x                                            

     αx2+βx+γ 
 

ομόσημο του α 

 

ετερόσημο του α ομόσημο του α 

 Αν Δ=0  και  ρ είναι η ρίζα του τριωνύμου τότε θα ισχύει για το πρόσημο του τριωνύμου 

 

x                                                            

     αx2+βx+γ 
 

ομόσημο του α ομόσημο του α 

 Αν Δ<0  τότε το τριώνυμο δεν θα έχει ρίζες πραγματικές και  τότε θα ισχύει για το πρόσημο του . 

 

x                                                                                                                                                   

    αx2+βx+γ ομόσημο του α 

 

Πρώτα βρίσκουμε τα 

2







 και 

4







. 

Αν α>0 τότε το τριώνυμο παρουσιάζει για x=

2







 ελάχιστη τιμή το 

4







 

Για την μονοτονία του τριωνύμου ισχύει 

 

x                                     
 

2
f (x) x x       

 

 

 

 

 

Αν α<0 τότε το τριώνυμο παρουσιάζει για x=

2







 μέγιστη τιμή το 

4







 

Για την μονοτονία του τριωνύμου ισχύει 

 

x                                     
 

2
f (x) x x       

 

 

 

 

 

Η γραφική παράσταση ενός τριωνύμου είναι παραβολή με κορυφή το 

σημείο (

2







,

4







) και άξονα συμμετρίας την κατακόρυφη ευθεία  x=

2







.Η γραφική παράσταση της παραβολής στρέφει τα κοίλα άνω όταν α>0 

ενώ στρέφει τα κοίλα κάτω όταν α<0. 

Για να κάνουμε όσο το δυνατόν καλύτερη γραφική παράσταση βρίσκουμε 

τα σημεία τομής της παραβολής με τους άξονες.  

Πρέπει να  ξέρουμε ότι η γραφική παράσταση του τριωνύμου  

2
f (x) x x        τέμνει τον άξονα y’y πάντα στο σημείο (0,γ) 

1
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Να μελετηθεί το τριώνυμο 4 5

2

x x   ως προς το πρόσημό του. 

Λύση :Το τριώνυμο έχει Δ=36 και ρίζες τις 1 5
1 2
       οπότε για το πρόσημό του θα ισχύει 

 
x                                            

4 5
2

x x   

 

+ 

 

- 
+ 

2
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Να μελετηθεί το τριώνυμο 30 9

2

-25x x   ως προς το πρόσημό του. 

Λύση :Το τριώνυμο έχει Δ=0 και ρίζα την ρ= 
3

5

 οπότε για το πρόσημό του θα ισχύει 

x                                                            

     

30 9
2

-25x x 

 

 

- 
- 

3
ο
 ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Να μελετηθεί το τριώνυμο 3 5

2

x x   ως προς το πρόσημό του. 

Λύση :Το τριώνυμο έχει Δ=-11<0 οπότε για το πρόσημό του θα ισχύει 

 
x                                                                                                                                                   

    

3 5
2

x x   

+ 

 

ρ1 ρ2 

ρ 

-1 5 

3/5 

-β/2α 

-Δ/4α 

-β/2α 

-Δ/4α 



 


